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Ïðàêòèêà �1

1 Òåîðèÿ ãðóïï.

1.Îáîñíîâàòü ïðèìåðû è âîñïîëíèòü äîêàçàòåëüñòâà òåîðåì â òåîðåòè÷åñêîé

÷àñòè ïàðàãðàôîâ: 1.1. Ãðóïïû è 1.2. Êîíå÷íûå ãðóïïû. Ïîäãðóïïû.

1.1 Ãðóïïû.

2. Íàéòè îáðàòíûé ýëåìåíò ê

(
2 6

3 5

)
â GL(2,Z11).

3. Ïîêàçàòü, ÷òî ìíîæåñòâî {5, 15, 25, 35} � ãðóïïà îòíîñèòåëüíî óìíîæåíèÿ
ïî ìîäóëþ 40. ×òî åñòü òîæäåñòâåííûé ýëåìåíò ýòîé ãðóïïû? Êàêîå ñîîòíîøå-

íèå ìåæäó óêàçàííîé ãðóïïîé è Z×8 ?
4. Äëÿ ïðîèçâîëüíûõ ýëåìåíòîâ a è b è ëþáîãî öåëîãî n äîêàçàòü, ÷òî

(a−1ba)n = a−1bna.

5. Äîêàçàòü, ÷òî ìíîæåñòâî {3m6n|m,n ∈ Z} � ãðóïïà îòíîñèòåëüíî óìíî-

æåíèÿ.

1.2 Êîíå÷íûå ãðóïïû. Ïîäãðóïïû

6. Ïóñòü x ∈ G, ãäå G � ãðóïïà. Åñëè x2 6= e è x6 = e, äîêàçàòü, ÷òî x4 6= e è

x5 6= e. ×òî ìîæíî ñêàçàòü î ord(x)?

7. Ïóñòü G � ãðóïïà. Äîêàçàòü, ÷òî Z(G) = ∩a∈GC(a).

8. Ïóñòü a � ýëåìåíò ãðóïïû G è ord(a) = 5. Äîêàçàòü, ÷òî C(a) = C(a3).

9. Ïóñòü a è b � ýëåìåíòû ãðóïïû G, òàêèå, ÷òî ord(a) = 2, b 6= e è aba = b2.

Íàéòè ord(b).

10. Íàéòè öèêëè÷åñêèå ïîäãðóïïû ïîðÿäêà 4 â U(40).
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