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Ïðàêòèêà �7

1. Ââåäåíèå â òåîðèþ ãðóïï.

1.7. Âíåøíåå ïðÿìîå ïðîèçâåäåíèå.

1.Äîêàçàòü, ÷òî âíåøíåå ïðÿìîå ïðîèçâåäåíèå ëþáîãî êîíå÷íîãî ÷èñëà ãðóïï

ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé.

2. Ïîêàçàòü, ÷òî Z2 ⊕ Z2 ⊕ Z2 èìååò ñåìü ïîäãðóïï ïîðÿäêà 2.

3. Ïóñòü G � ãðóïïà ñ òîæäåñòâåííûì ýëåìåíòîì eG, H � ãðóïïà ñ òîæäå-

ñòâåííûì ýëåìåíòîì eH . Äîêàçàòü, ÷òî G ∼= G⊕ {eH} è H ∼= {eG} ⊕H.

4. ßâëÿåòñÿ ëè Z⊕ Z öèêëè÷åñêîé ãðóïïîé?

5. Ñðàâíåíèåì ïîðÿäêîâ ýëåìåíòîâ äîêàçàòü, ÷òî Z8 ⊕ Z2 ≇ Z4 ⊕ Z4.

6. Êàê ìíîãî ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 9 èìååò Z3 ⊕ Z9?

7. Äîêàçàòü, ÷òî ãðóïïà êîìïëåêñíûõ ÷èñåë îòíîñèòåëüíî ñëîæåíèÿ èçî-

ìîðôíà R⊕ R.
8. Åñëè G⊕H � öèêëè÷åñêàÿ, òî äîêàçàòü, ÷òî G è H � öèêëè÷åñêèå.

9. Â Z40 ⊕ Z30 íàéòè äâå ïîäãðóïïû ïîðÿäêà 12.

10. Íàéòè ïîäãðóïïó â Z12 ⊕ Z18, èçîìîðôíóþ Z9 ⊕ Z4.
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